Uktady réwnan liniowych - przyktadowe zadania

1. Wykazaé, ze macierz

4 21
A=1{2 -1 0],
1 31

jest odwracalna i obliczyé A~!. Rozwiazaé¢ uklad réwan

dr4+2y+2=3
20—y =3
r+3y+z=-1L

2. Metoda eliminacji Gaussa rozwiaz uktady réwnan

(a)

rT4+y=23,
T — 3y = —b.

(b)
r+y+z2=0,
r—y+2=0,
T+y—z=2

r+y+z—t=4,
rT+y—z+t=—4,
T—y+z+t=2,
—r+y+z+t=-2

Dodatkowo rozwiaz uktady réwnan (a) i (b) wzorami Cramera i macierzowo.

3. Rozwiaz uklady rownan

(a)

—r—y+z+t=4,
r—y—z2z+1t=0,
rT—y—z—1t=-8



r+y+z=1,
2r+y+22 =1,
3z + 2y + 3z =3,
4. Dla jakiej wartosci parametru a € R uktad réwnari ma nieskoriczenie wiele rozwiazan
T+y+az=1,
T+ ay+z=a,
ax +y+z2=—a—1,

5. Wyznacz te wartosci a, dla ktérych uktad réwnan

T+ 2y+ 2z =2,

T +y+2z=sgn(a) — 1,
2r+y+2z=2,

2y 42z =0,

nie ma rozwiazan.
6. W zaleznosci od wartodci parametru a rozwiaza¢ uklad réwnan

r+y—az=-1
ar +y+az =4
dr +y+ 4z = a.

7. Dla jakich parametréw a i b z R uklad réwnan

2r —2y+z=a
—3rz+y—az=3
Tx —dy + bz = —1,

(a) ma w R? jedno rozwiazanie,

(b) ma w R? nieskoticzenie wiele rozwiazan,

(c) nie ma w R? rozwiazari.

8. Wykazaé, ze uktad rownan
20 -3y + 2 -5t =—-7
—r+2y+3z+4t=1
r+3y—10z - Tt =4
5 — 3y — 8z — 17t = —10

ma rozwiazanie. Przedstawi¢ zbiér wszystkich rozwiazan jako sume szczegdlnego rozwiazania
niejednorodnego uktadu réwnan i rozwiazan réwnania jednorodnego.



