
Uk lady równań liniowych - przyk ladowe zadania

1. Wykazać, że macierz
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jest odwracalna i obliczyć A−1. Rozwia̧zać uk lad rówań

4x + 2y + z = 3

2x − y = 3

x + 3y + z = −1.

2. Metoda̧ eliminacji Gaussa rozwia̧ż uk lady równań

(a)

x + y = 3,

x − 3y = −5.

(b)

x + y + z = 0,

x − y + z = 0,

x + y − z = 2.

(c)

x + y + z − t = 4,

x + y − z + t = −4,

x − y + z + t = 2,

−x + y + z + t = −2.

Dodatkowo rozwia̧ż uk lady równań (a) i (b) wzorami Cramera i macierzowo.

3. Rozwia̧ż uk lady równań

(a)

−x − y + z + t = 4,

x − y − z + t = 0,

x − y − z − t = −8.



(b)

x + y + z = 1,

2x + y + 2z = 1,

3x + 2y + 3z = 3,

4. Dla jakiej wartości parametru a ∈ R uk lad równań ma nieskończenie wiele rozwia̧zań

x + y + az = 1,

x + ay + z = a,

ax + y + z = −a − 1,

5. Wyznacz te wartości a, dla których uk lad równań

x + 2y + z = 2,

x + y + 2z = sgn(a) − 1,

2x + y + z = 2,

2y + 2z = 0,

nie ma rozwia̧zań.

6. W zależności od wartości parametru a rozwia̧zać uk lad równań

x + y − az = −1

ax + y + az = 4

4x + y + 4z = a.

7. Dla jakich parametrów a i b z R uk lad równań

2x − 2y + z = a

−3x + y − az = 3

7x − 5y + bz = −1,

(a) ma w R3 jedno rozwia̧zanie,

(b) ma w R3 nieskończenie wiele rozwia̧zań,

(c) nie ma w R3 rozwia̧zań.

8. Wykazać, że uk lad równań

2x − 3y + z − 5t = −7

−x + 2y + 3z + 4t = 1

x + 3y − 10z − 7t = 4

5x − 3y − 8z − 17t = −10

ma rozwia̧zanie. Przedstawić zbiór wszystkich rozwia̧zań jako sumȩ szczególnego rozwia̧zania

niejednorodnego uk ladu równań i rozwia̧zań równania jednorodnego.
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