Analiza matematyczna I, 2008/2009

Zestaw nr 2 Indukcja matematyczna

Zadanie 1. Stosujac metode indukcji matematycznej pokaz, ze

1+3+---+(2n—1)=n2

Zadanie 2. Metoda indukcji matematycznej udowodnij, ze
(a)l+2+-~—|—n:@, (¢) 3423+ 403 =14 +n)?

(b) 12422 4 .- 4 p2 = 2lotlCnd]) () 1-1'+2-20 4 +n-nl=(n+1) -1

Zadanie 3. Pokaz, ze dla kazdego n € N mamy, ze
(a) liczba n® + 2n jest podzielna przez 3, (c) liczba 7" — 1 jest podzielna przez 3,
(b) liczba 4n? + 15n — 1 jest podzielna przez 9, (d) liczba 2"+2 4 327+ dzieli sie przez 7.
Zadanie 4. Wykazaé, ze:
(a) dla kazdego n > 2 zachodzi nieréwnosé: (c) dla kazdego n > 4 zachodzi nieréwnosé:
M > 9 41, "t > (n+ 1),

(b) din knidego n € N zachodz nierownoc: (d) dla kazdego n € N zachodzi nier6wnosé:

1 1
14+ —=+ -+ —>+/n.
"> b, +\@+ +\/ﬁ vn

Zadanie 5. Wykaza¢ nastepujace wlasnosci symbolu Newtona

@ () =G+ (")), gdy 0 <k < n, (b) () = (,",), gdzie k,n € N,

Zadanie 6. Korzystajac z zasady indukcji matematycznej i poprzednich zadan uzasadnié, ze

(a) Yheo (1) =27, (©) Yhoo(=1)*- (3) =0,
() Yo (Z)z = (2:)7 (d) Yhoi k(h) =n2"h




